Definice nezavislosti nahodnych jevu

U urcitého druhu Zivocicha se Casto vyskytuje néktera ze dvou chorob 4 a B. Pravdépodobnost,
Ze zivo&ich trpi chorobou A4, aviak netrpi chorobou B, je 1/8 ; pravdépodobnost, ze Zivoich trpi
chorobou B, avsak netrpi chorobou 4, je 3/8 ; pravdépodobnost, Ze Zivogich trpi alespoi jednou
zchorob A a B, je 7/8. Dokazte, Ze vyskyt choroby A4 neni zavisly na vyskytu choroby B.

. Necht A4 a B jsou neslucitelné jevy. Mohou byt tyto jevy nezavislé?
. Necht' pro jevy 4 a B plati, Ze A < B. Mohou byt tyto jevy nezavislé?

a) Zjistéte, zda nasledujici dva jevy jsou nezavislé:
A — pfi hodu hraci kostkou padne sudé Cislo,
B — pti hodu hraci kostkou padne pétka nebo Sestka.

b) Reste stejnou tlohu pro nepoctivou hraci kostku, na niz pada $estka s pravdépodobnosti 0,20 a
vSechny ostatni hodnoty s pravdépodobnosti 0,16.

. U uréitého druhu Zivocicha se ¢asto vyskytuje néktera ze tii chorob 4, B a C . Pravdépodobnost,
Ze zivogich trpi soucasné viemi témito chorobami, je 1/4 . Pravdépodobnost, ze Zivo€ich trpi pou-
ze chorobou A (nikoliv v§ak chorobami B ¢i C), je 1/4; podobné pravdépodobnost, Ze Zivoich
trpi pouze chorobou B a rovnéz tak pravdépodobnost, Ze Zivogich trpi pouze chorobou C , je 1/4.
Dokazte, ze vyskyt choroby A neni zavisly na vyskytu choroby B, vyskyt choroby B neni za-
visly na vyskytu choroby C a vyskyt choroby A4 neni zavisly na vyskytu choroby C ; neni vSak
pravda, ze vyskyt zddné z chorob 4, B a C neni zavisly na vyskytu chorob ostatnich.

Pravdépodobnost soucinu nezavislych jevi

Dva stielci stiileji na cil. Prvni stielec zasahuje cil s pravdépodobnosti 0,8, kdezto druhy (za tychz
podminek stielby) s pravdépodobnosti 0,9. Jaka je pravdépodobnost, Ze

a) oba stielci zasahnou cil,

b) ani jeden stfelec nezasahne cil,

c) alespoii jeden ze stielcl zasahne cil,

d) prave jeden ze stielcti zasdhne cil?

Jak zndmo chlapcti se rodi zpravidla o néco vice nez dévCat. Konkrétn¢ predpokladejme, Ze
pravdépodobnost narozeni chlapce je 0,51, zatimco pravdépodobnost narozeni dévcete je 0,49. Je

Vo

Opilec stoji na okraji propasti (ale nevi o tom). S pravdépodobnosti )5 udéla krok vpied a
s pravdépodobnosti )5 krok vzad. Jaka je pravdépodobnost, Ze se zfiti do propasti

a) prave po péti krocich,

b) po sudém poctu kroki,

¢) nejvyse po péti krocich?

V urcité populaci jsou dvé procenta levaki. Kolik lidi z této populace je tfeba vybrat, aby mezi
nimi byl s 95% pravdépodobnosti alespon jeden levak?



Rozhodnéte, ktery z nasledujicich jevil je pravdépodobnéjsi:

A — v sérii ¢tyt hodii hraci kostkou padne alespoii jednou Sestka,

B — v sérii dvaceti Ctyf hod dvéma hracimi kostkami padne alesponl jednou na obou kostkach
Sestka.

V triclenné poroté jsou dva seriézni Clenové a jeden neseridozni. Oba seridézni ¢lenové rozhoduji
spravné s pravdépodobnosti p, kde 0< p <1. Neseridzni ¢len rozhoduje na zakladé hodu minci.

Pfijato je to rozhodnuti, za které hlasuje vétSina ¢lent poroty. S jakou pravdépodobnosti rozhoduje
porota spravnée?

Otec chce motivovat svého syna hrajiciho tenis prostfednictvim odmény. Tato odména je podmi-
néna tim, Ze syn vyhraje dva po sob¢ jdouci zapasy ze tfech, sehranych bud’ s otcem nebo trené-
rem. Syn si pfitom mize vybrat, zda potadi jeho soupeil bude otec — trenér — otec nebo trenér —
otec — trenér. Kterou variantu ma syn zvolit, hraje-li otec hiife nez trenér?

Bernoulliovo schéma

Hazime opakované hraci kostkou. Predpokladejme, Ze vysledek zadného z hodi nezavisi na vy-
sledcich pfedchozich hodil a Ze $estka pada se stale stejnou pravdépodobnosti p = ¥, . Jaka je

pravdépodobnost, Ze

a) Sestka padne poprvé pii desatém hodu,

b) Sestka padne nejpozdéji pii desatém hodu,
¢) vyskytu Sestky se nikdy nedoCkame?

Jaka je pravdépodobnost, Ze pfi deseti poctivych hodech poctivou hraci kostkou
a) padnou samé Sestky,

b) nepadne ani jedna Sestka,

¢) padne alespon jedna Sestka,

d) padnou alespon tfi Sestky?

Jaky pocet Sestek je v sérii deseti hodli nejvice pravdépodobny?

Klic¢ivost semen je 80%. Zasejeme deset semen. Jaka je pravdépodobnost, Ze vyklici
a) pravé sedm semen,
b) alespoii sedm semen?

Do jednoho sta kilogramti té€sta vsypeme deset tisic rozinek, nacez tésto s rozinkami velmi ditklad-
n¢ promisime. Z tésta poté¢ vytvarime padesatigramové bochanky. Vypocitejte pravdépodobnost,
7e v nahodné vybraném bochanku

a) neni zadna rozinka,

b) jsou alespon tfi rozinky.
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